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Examen national de baccalauréat 2025 corrigé en détails  

Session de rattrapage  ----- مسلك العلوم الاقتصادية    

 

INSTRUCTIONS GENERALES 
 

 

✓ L’utilisation de la calculatrice non programmable est autorisée ; 

✓ Le candidat peut traiter les exercices de l’épreuve suivant l’ordre qui lui convient ; 

✓ L’utilisation de couleur rouge de la rédaction des solutions est à éviter 

COMPOSANTES DU SUJET----مسلك العلوم الاقتصادية  

L’épreuve est composée de trois exercices et un problème indépendant entre eux  

                        et répartis suivant les domaines comme suit : 

Exercice 1 Suite numérique 4 points 

Exercice 2 Calcul de probabilités. 4 points 

 

Exercice 3 
Etude d’une fonction 

 

8 points 

 

Exercice 4 

Etude d’une fonction numérique, 

calcul intégral  
4 points 
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 Exercice 1 (4 points) : 

On considère la suite numérique (𝒖𝒏)𝒏∈𝑰𝑵 définie par : 

𝒖𝟎 = 𝟐 et 𝒖𝒏+𝟏 =
𝟏

𝟕
𝒖𝒏 +

𝟔

𝟕
, 𝒏 ∈ 𝑰𝑵 

1) Calculer 𝒖𝟏 et 𝒖𝟐 

2) .a. Montrer par récurrence que pour tout 𝒏 de 𝑰𝑵:𝒖𝒏 ≥ 𝟏 

2.b. Montrer que : 𝒖𝒏+𝟏 − 𝒖𝒏 =
𝟔

𝟕
(𝟏 − 𝒖𝒏) pour tout 𝒏 de 𝑰𝑵 et en déduire 

que (𝒖𝒏) est une suite décroissante. 

3) On pose : 𝒗𝒏 = 𝒖𝒏 − 𝟏 pour tout 𝒏 de 𝑰𝑵 

3.a. Calculer 𝒗𝟎 

3.b. Montrer que la suite (𝒗𝒏)𝒏∈𝑰𝑵 est géométrique de raison 
𝟏

𝟕
 

3.c. Exprimer 𝒗𝒏 en fonction de 𝒏 

3.d. En déduire que pour tout 𝒏 de 𝑰𝑵: 𝒖𝒏 = (
𝟏

𝟕
)
𝒏
+ 𝟏 

3.e. Calculer 𝐥𝐢𝐦
𝒏→+∞

 𝒖𝒏 
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Exercice 2 (4 points) :   

Une boite contient dix boules indiscernables au toucher, quatre boules 

blanches portant les numéros : 𝟏, 𝟏, 𝟏, 𝟐 et six boules noires portant les 

numéros : 𝟏, 𝟏, 𝟏, 𝟏, 𝟏 et 𝟐. 

On tire simultanément au hasard deux boules de la boite. 

On considère les deux événements suivants : 

A: «Les deux boules tirées sont noires» 

𝑩 : «Les deux boules tirées portent le même numéro» 

1) Calculer 𝑪𝟏𝟎
𝟐  

2) Calculer 𝒑(𝑨) 

3) Montrer que 𝒑(𝑩) =
𝟐𝟗

𝟒𝟓
 

4) Montrer que 𝒑(𝑨 ∩ 𝑩) =
𝟏𝟎

𝟒𝟓
 

5) Soit 𝑿 la variable aléatoire qui correspond au nombre de boules noires 

tirées. 

 
5.a. Copier et compléter le tableau ci-contre en justifiant les réponses. 

5.b. Vérifier que 𝑬(𝑿) =
𝟓𝟒

𝟒𝟓
 

( 𝑬(𝑿) est l'espérance mathématique de 𝑿 ) 
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Exercice 3 ( 8 points) : 

On considère la fonction 𝒇 définie sur ]𝟎;+∞[ par : 𝒇(𝒙) = (𝐥𝐧⁡ 𝒙 − 𝟏)𝟐 et soit 

(𝑪𝒇) sa courbe représentative dans un repère orthonormé (𝒐; 𝒊; 𝒋) 

1) Justifier que 𝐥𝐢𝐦𝒙→𝟎
𝒙>𝟎

 𝒇(𝒙) = +∞, puis donner une interprétation géométrique  

2) .a. Calculer 𝐥𝐢𝐦𝒙→+∞  𝒇(𝒙) 

2.b. Montrer que 𝐥𝐢𝐦𝒙→+∞  
𝒇(𝒙)

𝒙
= 𝟎 (On admet que 𝐥𝐢𝐦𝒙→+∞  

(𝐥𝐧⁡ 𝒙)𝟐

𝒙
= 𝟎 ) 

2.c. Donner une interprétation géométrique du résultat. 

3) .a. Montrer que 𝒇′(𝒙) =
𝟐(𝐥𝐧𝒙−𝟏)

𝒙
 pour tout 𝒙 de ]𝟎;+∞[ 

3.b. Etudier le signe de (𝐥𝐧⁡ 𝒙 − 𝟏) sur ]𝟎;+∞[ 

3.c. Montrer que 𝒇 est décroissante sur ]𝟎; 𝒆] et elle est croissante sur [𝒆;+∞[ 

4) .a. Montrer que 𝒇′′(𝒙) =
𝟐(𝟐−𝐥𝐧⁡ 𝒙)

𝒙𝟐
 pour tout 𝒙 de ]𝟎;+∞[ 

4.b. En déduire que la courbe (𝑪𝒇) admet un point d'inflexion dont on 

déterminera les coordonnées. 

Exercice 4 ( 4 points) : 

Dans la figure ci-dessous, (𝑪) est la courbe représentative dans un repère 

orthonormé (𝒐; 𝒊‾ de la fonction 𝒈 définie sur 𝑰𝑹 par : 𝒈(𝒙) = (𝟏 − 𝒙)𝒆𝒙 

1) A partir du graphique ci-dessous, indiquer si chacune des propositions 

suivantes est vraie fausse : (Aucune justification n'est demandée) 

A. «L'équation : 𝒈(𝒙) =
𝟏

𝟐
 admet une seule solution dans 𝑰𝑹 » 

B. «L'inéquation : 𝒈(𝒙) ≥ 𝟐 n'admet pas de solutions dans 𝑰𝑹 » 

C. «Pour tout 𝒙 de ] − ∞;𝟎], 𝒈′(𝒙) ≤ 𝟎 » 

D. «Ona : 𝒈([𝟎; 𝟏]) = [𝟎; 𝟏] » 

2.a. Calculer ∫
𝟎

𝟏
 𝒆𝒙𝒅𝒙 

2) .b. En utilisant une intégration par parties, montrer que ∫
𝟎

𝟏
 𝒙𝒆𝒙𝒅𝒙 = 𝟏 

2.c. En déduire l'aire de la partie hachurée. 
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Correction de l’exercice 1 (4 points) : 

On considère la suite numérique (𝒖𝒏)𝒏∈ℕ 

définie par : 𝒖𝟎 = 𝟐 et 𝒖𝒏+𝟏 =
𝟏

𝟐
𝒖𝒏 +

𝟔

𝟕
, 𝒏 ∈ ℕ 

1) Calculer 𝒖𝟏 et 𝒖𝟐 

𝒖𝟏 =
𝟏

𝟕
𝒖𝟎 +

𝟔

𝟕
=

𝟐

𝟕
+

𝟔

𝟕
=

𝟖

𝟕
  

et 𝒖𝟐 =
𝟏

𝟕
𝒖𝟏 +

𝟔

𝟕
=

𝟏

𝟕
×
𝟖

𝟕
+

𝟔

𝟕
=

𝟖

𝟒𝟗
+

𝟔

𝟕
=

𝟓𝟎

𝟒𝟗
 

D'où 𝒖𝟏 =
𝟖

𝟕
 et 𝒖𝟐 =

𝟓𝟎

𝟒𝟗
. 

2.a. Montrer par récurrence que pour tout 

𝒏 ∈ ℕ:𝒖𝒏 ≥ 𝟏 

Pour 𝒏 = 𝟎 on a 𝒖𝟎 = 𝟐 donc 𝒖𝟎 ≥ 𝟏. 

Soit 𝒏 ∈ ℕ supposons que 𝒖𝒏 ≥ 𝟏 

Montrons que 𝒖𝒏+𝟏 ≥ 𝟏. 

 D'après (HR) on a : ⁡𝒖𝒏 ≥ 𝟏 ⇒
𝟏

𝟕
𝒖𝒏 ≥

𝟏

𝟕

⇒
𝟏

𝟕
𝒖𝒏 +

𝟔

𝟕
≥
𝟏

𝟕
+
𝟔

𝟕
⇒ 𝒖𝒏+𝟏 ≥ 𝟏 

D’où pour tout 𝒏 ∈ ℕ⁡𝒖𝒏 ≥ 𝟏. 

2.b. Montrer que : 𝒖𝒏+𝟏 − 𝒖𝒏 =
𝟔

𝟕
(𝟏 − 𝒖𝒏) 

pour tout 𝒏 ∈ ℕ et en déduire que ( 𝒖𝒏 ) est 

une suite décroissante 

Soit 𝒏 ∈ ℕ on a :  

𝒖𝒏+𝟏 − 𝒖𝒏 =
𝟏

𝟕
𝒖𝒏 +

𝟔

𝟕
− 𝒖𝒏 

=
𝟔

𝟕
−
𝟔

𝟕
𝒖𝒏 

=
𝟔

𝟕
(𝟏 − 𝒖𝒏) 

D'où Pour tout 𝒏 ∈ ℕ, 𝒖𝒏+𝟏 − 𝒖𝒏 =
𝟔

𝟕
(𝟏 − 𝒖𝒏). 

D'après 2.a. on a: ∀(𝒏 ∈ ℕ)⁡𝒖𝒏 ≥ 𝟏  

Donc ⁡∀(𝒏 ∈ ℕ)⁡𝟏 − 𝒖𝒏 ≤ 𝟎. 

Or ∀(𝒏 ∈ ℕ):⁡𝒖𝒏+𝟏 − 𝒖𝒏 =
𝟔

𝟕
(𝟏 − 𝒖𝒏)  

Par conséquent ⁡∀(𝒏 ∈ ℕ):⁡𝒖𝒏+𝟏 − 𝒖𝒏 ≤ 𝟎 

Alors (𝒖𝒏) est une suite décroissante. 

3. On pose 𝒗𝒏 = 𝒖𝒏 − 𝟏 pour tout 𝒏 ∈ ℕ 

3.a. Calculer 𝒗𝟎 

On a : ⁡𝒗𝟎 = 𝒖𝟎 − 𝟏 = 𝟐 − 𝟏 = 𝟏 

3.b. Montrer que la suite (𝒗𝒏)𝒏∈ℕ est 

géométrique de raison 
𝟏

𝟕
 

 

Soit 𝒏 ∈ ℕ, on a :  

𝒗𝒏+𝟏 = 𝒖𝒏+𝟏 − 𝟏 =
𝟏

𝟕
𝒖𝒏 +

𝟔

𝟕
− 𝟏 =

𝟏

𝟕
𝒖𝒏 −

𝟏

𝟕

=
𝟏

𝟕
(𝒖𝒏 − 𝟏) =

𝟏

𝟕
𝒗𝒏 

D'où la suite (𝒗𝒏)𝒏∈ℕ est géométrique de 

raison 
𝟏

𝟕
. 

3.c. Exprimer 𝒗𝒏 en fonction de n 

Soit 𝒏 ∈ ℕ, on a : ⁡ 

𝒗𝒏 = 𝒗𝟎 × 𝒒
𝒏 = 𝟏 × (

𝟏

𝟕
)
𝒏

 

D'où : ⁡∀(𝒏 ∈ ℕ) : 𝒗𝒏 = (
𝟏

𝟕
)
𝒏

. 

3.d. En déduire que pour tout 𝒏 ∈ ℕ : 

⁡𝒖𝒏 = (
𝟏

𝟕
)
𝒏

+ 𝟏 

On a ⁡∀(𝒏 ∈ ℕ): 𝒗𝒏 = 𝒖𝒏 − 𝟏  

Donc ⁡∀(𝒏 ∈ ℕ): 𝒖𝒏 = 𝒗𝒏 + 𝟏  

Et comme ⁡∀(𝒏 ∈ ℕ): 𝒗𝒏 = (
𝟏

𝟕
)
𝒏

  

Alors ⁡∀(𝒏 ∈ ℕ):⁡𝒖𝒏 = (
𝟏

𝟕
)
𝒏

+ 𝟏. 

3.e. Calculer 𝐥𝐢𝐦
𝒏→+∞

 𝒖𝒏. 

Puisque 𝟎 <
𝟏

𝟕
< 𝟏 alors 𝐥𝐢𝐦

𝒏→+∞
  (
𝟏

𝟕
)
𝒏

= 𝟎 

D'où 𝐥𝐢𝐦
𝒏→+∞

 𝒖𝒏 = 𝐥𝐢𝐦
𝒏→+∞

  (
𝟏

𝟕
)
𝒏

+ 𝟏 = 𝟎 + 𝟏 = 𝟏 

Par conséquent ⁡ 𝐥𝐢𝐦
𝒏→+∞

 𝒖𝒏 = 𝟏. 

Correction de l’exercice 2 (4 points) : 

Une boite contient dix boules 

indiscernables au toucher, quatre boules 

blanches portant les numéros : 𝟏; 𝟏; 𝟏; 𝟐 et 

six boules noires portant les numéros : 

𝟏; 𝟏; 𝟏; 𝟏; 𝟏; 𝟐. On tire simultanément au 

hasard deux boules de la boite. On 

considère les deux événements suivants : 

A : «Les deux boules tirées sont noires» 

B: «Les deux boules tirées portent le même 

numéro». 

1. Calculer 𝑪𝟏𝟎
𝟐  

On a  

𝑪𝟏𝟎
𝟐 =

𝟏𝟎!

𝟐! 𝟖!
=
𝟏𝟎 × 𝟗

𝟐
= 𝟒𝟓 
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2. Calculer 𝒑(𝑨) 

On a 𝑨 = {𝑵𝑵} donc  

𝐜𝐚𝐫𝐝𝑨 = 𝑪𝟔
𝟐 =

𝟔!

𝟐! 𝟒!
=
𝟔 × 𝟓

𝟐
= 𝟏𝟓 

Alors ⁡𝒑(𝑨) =
 card 𝑨

 card 𝛀
=

𝟏𝟓

𝟒𝟓
  

D'où ⁡𝒑(𝑨) =
𝟏

𝟑
 

3. Montrer que : 𝒑(𝑩) =
𝟐𝟗

𝟒𝟓
 

On a 𝑩 = {𝟏𝟏} donc  

𝐜𝐚𝐫𝐝𝑩 = 𝑪𝟐
𝟐 + 𝑪𝟖

𝟐 = 𝟏 + 𝟐𝟖 = 𝟐𝟗 

Alors 𝒑(𝑩) =
𝒄𝒂𝒓𝒅𝑩

𝒄𝒂𝒓𝒅𝛀
=

𝟐𝟗

𝟒𝟓
.  

D'où 𝒑(𝑩) =
𝟐𝟗

𝟒𝟓
. 

4. Montrer que : 𝒑(𝑨 ∩ 𝑩) =
𝟏𝟎

𝟒𝟓
 

On a 𝑨 ∩ 𝑩 est l'événement «obtenir deux 

boules noires portant le numéro 1 ». Alors 

𝐜𝐚𝐫𝐝(𝑨 ∩ 𝑩) = 𝑪𝟓
𝟐 = 𝟏𝟎 

D'où ⁡𝒑(𝑨 ∩ 𝑩) =
𝐜𝐚𝐫𝐝(𝑨∩𝑩)

𝐜𝐚𝐫𝐝𝛀
=

𝟏𝟎

𝟒𝟓
.  

Par suite ⁡𝒑(𝑨 ∩ 𝑩) =
𝟏𝟎

𝟒𝟓
. 

5. Soit X la variable aléatoire qui correspond 

au nombre de boules noires tirées 

5.a. Copier et compléter le tableau ci-contre 

en justifiant les réponses 

(𝑿 = 𝟎) est l'événement « Aucune boule 

noire n'est tirée », c'est-à-dire que les deux 

boules tirées sont blanches.  

Alors 𝐜𝐚𝐫𝐝(𝑿 = 𝟎) = 𝑪𝟒
𝟐 = 𝟔  

Donc 𝒑(𝑿 = 𝟎) =
𝐜𝐚𝐫𝐝(𝑿=𝟎)

𝐜𝐚𝐫𝐝𝛀
=

𝟔

𝟒𝟓
. 

Or 𝒑(𝑿 = 𝟎) + 𝒑(𝑿 = 𝟏) + 𝒑(𝑿 = 𝟐) = 𝟏  

Donc 𝒑(𝑿 = 𝟏) = 𝟏 − 𝒑(𝑿 = 𝟎) − 𝒑(𝑿 = 𝟐) 

= 𝟏 −
𝟔

𝟒𝟓
−
𝟏𝟓

𝟒𝟓
=
𝟐𝟒

𝟒𝟓
 

 

5.b. Vérifier que : 𝑬(𝑿) =
𝟓𝟒

𝟒𝟓
 

On a ⁡𝑬(𝑿) = ∑ ⁡ 𝒙𝒊𝒑(𝑿 = 𝒙𝒊) 

= 𝟎 ×
𝟔

𝟒𝟓
+ 𝟏 ×

𝟐𝟒

𝟒𝟓
+ 𝟐 ×

𝟏𝟓

𝟒𝟓
=
𝟐𝟒

𝟒𝟓
+
𝟑𝟎

𝟒𝟓
=
𝟓𝟒

𝟒𝟓
 

Correction de l’exercice 3 (8 points) : 

On considère la fonction numérique 𝒇 

définie sur ]𝟎, +∞[ par : 𝒇(𝒙) = (𝐥𝐧⁡ 𝒙 − 𝟏)𝟐 et 

soit (𝑪𝒇) sa courbe représentative dans un 

repère orthonormé ( 𝑶; 𝒊, 𝒋 ) 

1)Justifier que 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎+

 𝒇(𝒙) = +∞, puis donner 

une interprétation géométrique du résultat. 

On sait que 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎+

 𝐥𝐧⁡ 𝒙 = −∞  

Donc 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎+

 (𝐥𝐧⁡ 𝒙 − 𝟏) = −∞  

Donc  𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎+

 (𝐥𝐧⁡ 𝒙 − 𝟏)𝟐 = (−∞)𝟐 = +∞. 

D'où 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎+

 𝒇(𝒙) = +∞. 

Puisque 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎+

 𝒇(𝒙) = +∞ alors la courbe (𝑪𝒇) 

admet une asymptote verticale d'équation 

𝒙 = 𝟎. 

2.a. Calculer 𝐥𝐢𝐦
𝒙→+∞

 𝒇(𝒙). 

On a 𝐥𝐢𝐦
𝒙→+∞

 𝐥𝐧⁡(𝒙) = +∞  

Donc 𝐥𝐢𝐦
𝒙→+∞

 (𝐥𝐧⁡(𝒙) − 𝟏) = +∞  

D'où 𝐥𝐢𝐦
𝒙→+∞

 (𝐥𝐧⁡(𝒙) − 𝟏)𝟐 = +∞ par 

conséquent 𝐥𝐢𝐦
𝒙→+∞

 𝒇(𝒙) = +∞ 

2.b. Montrer que 𝐥𝐢𝐦
𝒙→+∞

 
𝒇(𝒙)

𝒙
= 𝟎⁡( On admet 

que 𝐥𝐢𝐦
𝒙→+∞

 
(𝐥𝐧⁡ 𝒙)𝟐

𝒙
= 𝟎). 

𝒇(𝒙) = (𝐥𝐧⁡ 𝒙 − 𝟏)𝟐 = (𝐥𝐧⁡ 𝒙)𝟐 − 𝟐𝐥𝐧⁡ 𝒙 + 𝟏   

𝑫𝒐𝒏𝒄⁡⁡⁡
𝒇(𝒙)

𝒙
=
(𝐥𝐧⁡ 𝒙)𝟐

𝒙
− 𝟐

𝐥𝐧⁡ 𝒙

𝒙
+
𝟏

𝒙
 

Puisque 

{
 
 

 
 𝐥𝐢𝐦𝒙→+∞  

(𝐥𝐧⁡ 𝒙)𝟐

𝒙
= 𝟎

𝐥𝐢𝐦𝒙→+∞  
𝐥𝐧⁡ 𝒙

𝒙
= 𝟎

𝐥𝐢𝐦𝒙→+∞  
𝟏

𝒙
= 𝟎

⁡ alors 

⁡𝐥𝐢𝐦𝒙→+∞  
𝒇(𝒙)

𝒙
= 𝟎 

2.c. Donner une interprétation géométrique 

du résultat. 

Puisque 𝐥𝐢𝐦𝒙→+∞  
𝒇(𝒙)

𝒙
= 𝟎 alors la courbe (𝑪𝒇) 

admet une branche parabolique au 
voisinage de +∞ de direction l'axe des 
abscisses. 
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3.a. Montrer que 𝒇′(𝒙) =
𝟐(𝐥𝐧⁡ 𝒙−𝟏)

𝒙
 pour tout 𝒙 

de ]𝟎, +∞[. 

Soit 𝒙 ∈]𝟎,+∞[ 

[

𝒇′(𝒙) = 𝟐(𝐥𝐧⁡ 𝒙 − 𝟏) × (𝐥𝐧⁡ 𝒙 − 𝟏)′

= 𝟐(𝐥𝐧⁡ 𝒙 − 𝟏) ×
𝟏

𝒙
=
𝟐(𝐥𝐧⁡ 𝒙 − 𝟏)

𝒙

 

D'où (∀𝒙 ∈]𝟎,+∞[ : 𝒇′(𝒙) =
𝟐(𝐥𝐧⁡ 𝒙−𝟏)

𝒙
. 

3.b. Etudier le signe de ( 𝐥𝐧⁡ 𝒙 − 𝟏 ) sur 

]𝟎, +∞[. 

𝐥 𝐧 𝒙 − 𝟏 = 𝟎 ⇔ 𝐥𝐧𝒙 = 𝟏 ⇔ 𝒙 = 𝒆 

𝐥 𝐧 𝒙 − 𝟏 > 𝟎 ⇔ 𝐥𝐧𝒙 > 𝟏 

⇔ 𝒆𝐥 𝐧 𝒙 > 𝒆𝟏 ⇔ 𝒙 > 𝒆 

𝐥 𝐧 𝒙 − 𝟏 < 𝟎 ⇔ 𝐥𝐧𝒙 < 𝟏 

⇔ 𝟎 < 𝒆𝐥𝐧⁡ 𝒙 < 𝒆𝟏 ⇔ 𝟎 < 𝒙 < 𝒆  

On peut résumer le signe de 𝐥𝐧⁡ 𝒙 − 𝟏 dans un 

tableau de signe suivant: 

 
3.c. Montrer que 𝒇 est décroissante sur ]𝟎, 𝒆] 

et qu'elle est croissante sur [𝒆, +∞[. 

On a 𝒇′(𝒙) =
𝟐(𝐥𝐧⁡ 𝒙−𝟏)

𝒙
 

Puisque {
(∀𝒙 ∈]𝟎, 𝒆]), 𝐥𝐧⁡ 𝒙 − 𝟏 < 𝟎

(∀𝒙 ∈]𝟎, 𝒆]), 𝒙 > 𝟎
 alors 

(∀𝒙 ∈]𝟎, 𝒆]),
𝐥𝐧⁡ 𝒙−𝟏

𝒙
< 𝟎. 

D'où (∀𝒙 ∈]𝟎, 𝒆]), 𝒇′(𝒙) < 𝟎. Par conséquent la 

fonction 𝒇 est décroissante sur ]𝟎, 𝒆 ]. 

Puisque {
(∀𝒙 ∈ [𝒆,+∞[), 𝐥𝐧⁡ 𝒙 − 𝟏 > 𝟎
(∀𝒙 ∈ [𝒆,+∞[), 𝒙 > 𝟎

⁡ alors 

⁡(∀𝒙 ∈ [𝒆, +∞[),
𝐥𝐧⁡ 𝒙−𝟏

𝒙
> 𝟎. 

D'où (∀𝒙 ∈ [𝒆, +∞[), 𝒇′(𝒙) > 𝟎.  

Par conséquent la fonction 𝒇 est croissante 

sur [𝒆, +∞[. 

4.a. Montrer que 𝒇′′(𝒙) =
𝟐(𝟐−𝐥𝐧⁡ 𝒙)

𝒙𝟐
  

Soit 𝒙 ∈]𝟎,+∞[, on a : 𝒇′(𝒙) =
𝟐(𝐥𝐧⁡ 𝒙−𝟏)

𝒙
 

𝑫𝒐𝒏𝒄⁡𝒇′′(𝒙) = 𝟐
(𝐥𝐧⁡ 𝒙 − 𝟏)′𝒙 − (𝐥𝐧⁡ 𝒙 − 𝟏)(𝒙)′

𝒙𝟐

= 𝟐

𝟏
𝒙
× 𝒙 − 𝐥𝐧⁡ 𝒙 + 𝟏

𝒙𝟐
= 𝟐

𝟐 − 𝐥𝐧⁡ 𝒙

𝒙𝟐
 

D'où ∀𝒙 ∈]𝟎,+∞ [, 𝒇′′(𝒙) =
𝟐(𝟐−𝐥𝐧⁡ 𝒙)

𝒙𝟐
. 

4.b. En déduire que la courbe ( 𝑪𝒇 ) admet 

un point d'inflexion dont on déterminera les 

coordonnées. 

{

𝒇′′(𝒙) = 𝟎 ⇔ 𝟐− 𝐥𝐧⁡ 𝒙 = 𝟎 ⇔ 𝐥𝐧⁡ 𝒙 = 𝟐 ⇔ 𝒙 = 𝒆𝟐

𝒇′′(𝒙) > 𝟎 ⇔ 𝟐 − 𝐥𝐧⁡ 𝒙 > 𝟎 ⇔ 𝐥𝐧⁡ 𝒙 < 𝟐 ⇔ 𝟎 < 𝒙 < 𝒆𝟐

𝒇′′(𝒙) < 𝟎 ⇔ 𝟐 − 𝐥𝐧⁡ 𝒙 < 𝟎 ⇔ 𝐥𝐧⁡ 𝒙 > 𝟐 ⇔ 𝒙 > 𝒆𝟐
 

Donc 𝒇′′ s'annule en 𝒆𝟐 et change de signe 

Alors la courbe (𝑪𝒇) admet un point 

d'inflexion 𝑰(𝒆𝟐, 𝟏). 

Correction de l’exercice 4 (4 points) : 

Dans la figure ci-dessous, (𝑪) est la courbe 

représentative dans un repère orthonormé 

(𝑶; 𝒊, 𝒋) de la fonction 𝒈 définie sur ℝ par: 

𝒈(𝒙) = (𝟏 − 𝒙)𝒆𝒙. 

 

1)A partie du graphique ci-dessous, 

indiquer si chacune des propositions 

suivantes est vraie ou fausse : (Aucune 

justification n'est demandée) 

A : «L'équation : 𝒈(𝒙) =
𝟏

𝟐
 admet une seule 

solution dans ℝ »   A : Fausse 

B : «L'inéquation : 𝒈(𝒙) ≥ 𝟐 n'admet pas de 

solutions dans ℝ ».   B : Vraie 

C: : Pour tout 𝒙 de ] − ∞, 𝟎], 𝒈′(𝒙) ≤ 𝟎».  

Fausse 

D : «On a : 𝒈([𝟎, 𝟏]) = [𝟎, 𝟏]»  D : Vraie. 
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2.a. Calculer : ∫  
𝟏

𝟎
𝒆𝒙𝒅𝒙 

On a ⁡∫  
𝟏

𝟎
𝒆𝒙𝒅𝒙 = [𝒆𝒙]𝟎

𝟏 = 𝒆 − 𝟏⁡ car la fonction 

𝒙 ↦ 𝒆𝒙 est une primitive de la fonction 

 𝒙 ↦ 𝒆𝒙  

D'où ∫  
𝟏

𝟎
𝒆𝒙𝒅𝒙 = 𝒆 − 𝟏. 

2.b. En utilisant une intégration par parties, 

montrer que ∫  
𝟏

𝟎
𝒙𝒆𝒙𝒅𝒙 = 𝟏 

En posant {
𝒖 = 𝒙 𝒖′ = 𝟏
𝒗′ = 𝒆𝒙 𝒗 = 𝒆𝒙

, on obtient : 

∫  
𝟏

𝟎
𝒙𝒆𝒙𝒅𝒙 = [𝒙𝒆𝒙]𝟎

𝟏 − ∫  
𝟏

𝟎
𝒆𝒙𝒅𝒙 

= 𝒆 − 𝟎 − (𝒆 − 𝟏) = 𝟏 

D'où ∫  
𝟏

𝟎
𝒙𝒆𝒙𝒅𝒙 = 𝟏. 

2.c. En déduire l'aire de la partie hachurée. 

Notons cette aire par A.  

𝑨 = (∫  
𝟏

𝟎
  |𝒈(𝒙)|𝒅𝒙) U.A.  

= (∫  
𝟏

𝟎
  (𝟏 − 𝒙)𝒆𝒙𝒅𝒙) U.A. 

= (∫  
𝟏

𝟎

  𝒆𝒙𝒅𝒙 − ∫  
𝟏

𝟎

 𝒙𝒆𝒙𝒅𝒙)𝑼. 𝑨. 

= (𝒆 − 𝟏 − 𝟏)𝑼. 𝑨. 

D'où 𝑨 = (𝒆 − 𝟐)𝑼. 𝑨. 
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