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Examen national de baccalauréat 2025 corrigé en détails

Session de rattrapage ----- Aalai®Y) o glal) ellewa

INSTRUCTIONS GENERALES

v L'utilisation de la calculatrice non programmable est autorisée ;
v Le candidat peut traiter les exercices de I'épreuve suivant I'ordre qui lui convient ;

v L'utilisation de couleur rouge de la rédaction des solutions est a éviter

COMPQSANTES DU SUJET----4:3ba®y) o glal) éllsa

L’épreuve est composée de trois exercices et un probleme indépendant entre eux

et répartis suivant les domaines comme suit :

Exercice 1 Suite numérique 4 points

Exercice 2 Calcul de probabilités. 4 points

Etude d'une fonction
Exercice 3 8 points

Etude d’une fonction numérique,
4 points

Exercice 4 calcul intégral
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Exercice 1 (4 points) :
On considére la suite numérique (u,,),¢;y définie par:

1 6
Ug=2etu, 1 = - Un +;,n € IN

1) Calculer u, et u,

2) .a. Montrer par récurrence que pour toutnde IN:u,, > 1

2.b. Montrer que: u,,; — U, = g (1 — u,) pour tout n de IN et en déduire

que (u,) est une suite décroissante.
3) On pose: v,, = u,, — 1 pour tout nde IN
3.a. Calculer v,

. f . 1
3.b. Montrer que la suite (v,,),¢c;y est géométrique de raison =

3.c. Exprimer v,, en fonction de n

n
3.d. En déduire que pour toutnde IN:u,, = (%) +1

3.e. Calculer lim u,
n—+oo

Exercice 2 (4 points) :

Une boite contient dix boules indiscernables au toucher, quatre boules
blanches portant les numéros: 1,1, 1, 2 et six boules noires portant les
numéros:1,1,1,1,1 et 2.

On tire simultanément au hasard deux boules de la boite.

On consideére les deux événements suivants :

A: «Les deux boules tirées sont noires»

B : «Les deux boules tirées portent le méme numéro»

1) Calculer €2,

2) Calculer p(A4)

3) Montrer que p(B) = %

4) Montrer que p(ANB) = g

5) Soit X la variable aléatoire qui correspond au nombre de boules noires
tirées.

p(X=.\'J-) Sl BT

5.a. Copier et compléter le tableau ci-contre en justifiant les réponses.
5.b. Vérifier que E(X) = i—:

( E(X) estl'espérance mathématique de X )
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Exercice 3 (8 points) :

On considére la fonction f définie sur ]0; +oo[ par: f(x) = (In x — 1)? et soit

(Cy) sa courbe représentative dans un repére orthonormé (o; 7; j)

1) Justifier que limy_o f(x) = 400, puis donner une interprétation géométrique
x>0

2) .a. Calculer lim,_,, , f(x)

(In x)2 .

G (On admet que lim, _, , , — = 0)

2.b. Montrer que lim, _, , —

2.c. Donner une interprétation géométrique du résultat.
2(Inx—1

3) .a. Montrer que f'(x) = %

3.b. Etudier le signe de (In x — 1) sur ]0; +oo[

3.c. Montrer que f est décroissante sur |0; e] et elle est croissante sur [e; +oo|
2(2-In x)
x2

pour tout x de ]0; +oo[

4) .a. Montrer que f''(x) = pour tout x de ]0; +oo][

4.b. En déduire que la courbe (C f) admet un point d'inflexion dont on
déterminera les coordonnées.

Exercice 4 (4 points) :

Dans la figure ci-dessous, (C) est la courbe représentative dans un repére

orthonormé (o;t de la fonction g définie sur IR par: g(x) = (1 — x)e”*

1) A partir du graphique ci-dessous, indiquer si chacune des propositions
suivantes est vraie fausse : (Aucune justification n'est demandée)

A. «L'équation: g(x) = %admet une seule solution dans IR »

B. «L'inéquation : g(x) = 2 n'admet pas de solutions dans IR »
C. «Pour toutxde | — ;0],g'(x) < 0 »
D.«Ona: g([0;1]) =[0;1] »

2.a. Calculer [ 01 e*dx

1s < 2z . . 1
2) .b. En utilisant une intégration par parties, montrer que [ o Xxetdx =1

2.c. En déduire l'aire de la partie hachurée.
¥L
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Correction de I'exercice 1 (4 points) : Soitn € N,ona:
On considére la suite numérique (u 6 1 1
(1 ( r;)neN Vpy1 = Upp1 —1=gu,+o—-1=cu,— -
définiepar:uo=2etun+1=5un+;,neN 1 7 71 7 7
1) Calculer u, et u, =z (u,—1) = 7 Un

1 6 2 6 8
u1=_u0+_=_+_—_
7 7 77 7
1 6 1 8 6 8 6 50
etu, =-u +-==-X-+-=—+4-
275 1+7 7 7+7 49 ' 77 49

2.a. Montrer par récurrence que pour tout
neNu,>1

Pourn=0onau, = 2 doncuo > 1.

Soit n € N supposnanc ana

Montrons que u,,,

D'ou la suite (v,,),cy €st géométrique de
. 1
raison -.
7
3.c. Exprimer v,, en fonction de n
Soitne N,ona:

171
VU, =v0><q"=1><(7)

D'ou: V(neN):v, —()

wseme LA SULtE de 1a

1
ﬁ_
7

D’oil pour tout 7 ¢ COrre Ction dans

2.b. Montrer que:

pour toutn € N et

mesie s | o liyre FMATHS

Up1 — 1

Contactez-nous

D'ou Pour tout n ¢

D'apres 2.a.on a:’
Donc V(neN) 1 -
Orv(ineN):u, 41
Par conséquent V(n e N):u,,,; —u, <0
Alors (u,) est une suite décroissante.
3.0n posev,, = u,, — 1 pour toutn € N
3.a. Calculer v,

Ona: vo=uy,—1=2-1=1

3.b. Montrer que la suite (v,,),,cy est

AP i 1
géométrique de raison _
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considere les deux événements suivants :
A : «Les deux boules tirées sont noires»
B: «Les deux boules tirées portent le méme
numeéro».
1. Calculer C%,
Ona
10! 10X 9
218! 2
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2. Calculer p(4)

OnaA = {NN}donc
cardA = C% = 6l _6x%5 =15
2141 2
Alors p(4) = z::jg = g
D'ou p(A) ==

3. Montrer que: p(B) = g
OnaB = {11} donc

cardB=C2+C:=1+28=29
dB 29
Alors p(B) = EZ:dn =
D'ou p(B) = —=

4. Montrer que : p
OnaANBestl'év
boules noires por
card(An B) = (2
D'ou p(ANB) =-
Par suite p(ANB

5. Soit X la variabl
au nombre de bou
5.a. Copier et com
en justifiant les ré
(X =0) estl'évén:
noire n'est tirée »
boules tirées sont
Alors card(X = 0)

Doncp(X =0) ="
Orp(X=0)+p(X
Doncp(X =1) =
=1-
%, 0l1]2
PX=x) g lEl s

5.b. Vérifier que : E(X) = >

Ona EX) =% x;p(X = xl)

6 24 15 24 30 54
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Correction de I'exercice 3 (8 points) :

On consideére la fonction numérique f
définie sur |0, +oo[ par: f(x) = (In x — 1)? et
soit (€ f) sa courbe représentative dans un
repére orthonormé ( 0;1,j)

1)]Justifier que }ngl f(x) = +oo, puis donner

une interprétation géométrique du résultat.

On sait que lirg;r In x =—o
x—
Donc lim(In x — 1) = —oo
x—-07

Donc lim (In x — 1)2 = (—0)? = +oo.
X—
D'ou lim 1 f(x) = +oo.
Nasicmann Via £72a) — 1 an alasmc da cnarbe (Cf)

gquation

admet

nx+1

=

X
2.c. Donner une interprétation géométrique
du résultat.

Puisque lim, _,, @

= 0 alors la courbe (C;)
admet une branche parabolique au
voisinage de +oo de direction I'axe des

abscisses.
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3.a. Montrer que f'(x) = Z(IL (Inx—-1)'x—(In x - 1)(x)’

pour tout x
de ]0, +oo|.
Soit x €]0, +oo[

ff(x)=2(Inx—-1) X (In x — 1)’

1 2(Inx-1)
=2Inx—-1)X—=—-—"—=
x x

D'oil (Vx €]0, +oo[ : f'(x) = 2522,

3.b. Etudier le signe de (In x — 1) sur
10, +oo].
Inx—-1=0&eIlnx=1x=¢
Inx-1>0<1Inx>1
se">elox:

Inx-1<0<1In

Donc f"(x) = 2

x2

%xx—ln x+1
=2 2 =2 2
2(2- lnx)

x

2—Inx

D'oit Vx €]0, +oo0 [, (%) =
4.b. En déduire que la courbe ( C; ) admet

un point d'inflexion dont on déterminera les
coordonnées.
flfx)=0e2-Inx=0=Inx=2 o x = e?
{f”(x)>0<:>2—lnx>0<:>lnx<2<:>0<x<e2
flfx)<0e2-Inx<0eslnx>2ox>e?
Donc "' s'annule en e? et change de signe

t

so-eo LA suite de la

On peut résumer |
tableau de signe s

x 0

lr =1

3.c. Montrer que J
et qu'elle est crois

Ona f, (X) 2(In x-

Puisque { (vVx €]0,

(Vx €]0, e]),ln x1

D'ou (Vx €]0,¢e]), j
fonction f est déc
(Vx € [e,
(Vx € [e,

In x-1

Puisque {

(vx € |e,+oo]), > 0.

D'ou (Vx € [e, +00[),f (x) > 0.
Par conséquent la fonction f est croissante
sur [e, +ool.

2(2-In x)

2

2(In x-1)
x

4.a. Montrer que f''(x) =

X

Soit x €]0, +o[,ona: f'(x) =

Prof Fayssal : 0681399067

correction dans
le livre FMATHS

= Contactez-nous =+
0681399067 .

courbe
lonormeé
R par:

-

ns
une
justrication n est aemanaee)

A: «L'équation: g(x) = %admet une seule

solution dans R » A :Fausse

B: «L'inéquation : g(x) > 2 n'admet pas de
solutions dans R ». B: Vraie

C::Pour tout xde] — =,0],g'(x) < O».
Fausse

D:«Ona:g([0,1]) =[0,1]» D: Vraie.
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2.a. Calculer : fol e*dx

Ona fol e*dx = [e*]} = e — 1 carlafonction
x - e* est une primitive de la fonction

x e

D'ou fol e“dx =e— 1.

2.b. En utilisant une intégration par parties,

m

. LA suite de la

J

_correction dans
.le livre FMATHS
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