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Examen national de baccalauréat 2025 corrigé en détails

Session normale ------ (Aeabaz@Y) aglal) dlluia)
INSTRUCTIONS GENERALES

v’ L’utilisation de la calculatrice non programmable est autorisée ;
v Le candidat peut traiter les exercices de I'épreuve suivant I'ordre qui lui convient ;

v’ L’utilisation de couleur rouge de la rédaction des solutions est a éviter

COMPOQSANTES DU SUJET----(4:3uai¥) o slal) élluca )

L’épreuve est composée de trois exercices et un probleme indépendant entre eux

et répartis suivant les domaines comme suit :

Exercice 1 Suite numérique 4 points

Exercice 2 Calcul de probabilités. 1 points

Calcul de probabilités.
Exercice 3 3 points

Etude d’une fonction numérique,
12 points
Exercice 4 calcul intégral
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Exercice 1 (4 points) :
On considére la suite numérique (u,,),¢;y définie par:
up—2
Ug=2etu,, 4 = m,n € IN
0,5 | 1) Calculer u, etu,
1 | 2) Montrer par récurrence que pour tout nde IN:u,, > —1
3) Onpose: v, = 1+1u pour tout n de IN
025 3.a. Calculer v,
’ 1 3.b. Calculer v,,,; — v,, puis en déduire que (v,,) est une suite arithmétique
de raison g
0,5 3.c. Exprimer v,, en fonction de n
0,5 3.d. En déduire que u,, = —22nn++12
0,25 4) Calculer lim u,
n—+oo
Exercice 2 (1 points) :
Soit X une variable aléatoire dont la loi de probabilité est donnée par le
tableau ci-dessous.
X, 0 1 2
1 3
p(}{=.t..) e | — —
8 8
0,5 1) Déterminer p(X = 0)
0,5 2) Calculer E(X) I'espérance mathématique de la variable aléatoire X
Exercice 3 (3 points) :
Une urne contient quatre boules rouges et deux boules noires. Toutes les
boules sont indiscernables au toucher.
On tire au hasard successivement et sans remise deux boules de I'urne.
On considere les trois événements suivants :
A : «Les deux boules tirées sont rouges»
B : «<La premiere boule tirée est noire et la deuxieme est rouge»
C: « L'une des boules tirées est noire et I'autre est rouge»
0,75 | 1) Montrer que : p(4) = %
0,75 2) Montrer que: p(B) = 115
Lye 3) Montrer que: p(C) = 1%
0,75 4) Les événements B et C sont-ils indépendants ? Justifier la réponse.
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Exercice 4 (12 points) :
3e*-1
On considére la fonction numérique f définie sur IR par: f(x) = :x+1
et soit (C f) sa courbe représentative dans un repére orthonormé (o; i; j)
1 | 1) Justifier que lim,_,_., f(x) = —1, puis donner une interprétation géométrique
du résultat
0,5 | 2) .a. Vérifier que f(x) = 3 — e’::-l pour tout x de IR
1 2.b. Montrer que lim, _,, ., f(x) = 3, puis donner une interprétation
géométrique du résultat.
1 / _ 4e
0,5 3) .a. Montrer que f'(x) = sz Pour tout x de IR
1 3.b. Donner le signe de f'(x) pour tout x de IR
3.c. Dresser le tableau de variations de f
0,5 | 4) -a. Calculer f(—In3)
0,5 4.b. Déterminer l'image de I'intervalle [—In 3; 0] par la fonction f
1 | 5) Déterminer I'équation de la tangente a ( C ) au point d'abscisse x, = 0
1 | 6) .a. Montrer que f"'(x) = % pour tout x de IR
1F 6.b. En déduire que ( C; ) admet un point d'inflexion dont on déterminera les
’ coordonnés.
7) Soit F la fonction numérique définie sur IR par: F(x) = 4In (e*+1) — x
1 7.a. Montrer que la fonction F est une primitive de f sur IR
7.b. Dans la figure ci-dessous (C f) estla courbe de f dans (0; 1;))
Montrer que l'aire du domaine limité par la courbe (C f), I'axe des abscisses,
1,5 | I'axe des ordonnées et la droite d'équation x = In 2 (La partie hachurée) est

égalea (4In 3 —5In 2) u.a

N
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Correction de I'exercice 1 (3 points) :

On consideére la suite numérique (u,,),cy

-2
"2 neN.

définiepar: u, = 2 etu =
p 0 n+l = 2, 15

1)Calculer u, et u,

uy -2 0-0
U= uats 2xzys5 ODoncu, =0

u, -2  0-2 2 2
U= +5 2Zx0+5 5 PomcUz =g

2)Montrer par récurrence que pour tout n de
N:u, > -1

Pourn=0onau, = 2doncuyy, > —1

Soitn € N, supposons que (HR) : u,, > —1 et
montrons que u,,,

un
2u,
3u,

Upip +1=

- 2u,
D'apres (HR) on a
2u, +5 > 0 alors
D'ouu,,;+1>0
Par conséquent u.
D'apres le princip
pour tout n de N:1
3.0n pose: v, = p
a. Calculer v,,.
1
1+
b. Calculer v, ; —

Vo

suite (v,,) est une

2

3
Alors la suite (v,,) est arithmétique de

Doncv,,4 — v, =

. 2
raison -.
3

c. Exprimer v,, en fonction de n.

i i o i 2

la suite (v,,) est arithmétique de raison et
i 1
de premier terme v, = -.

2 1, 2n
Alorsv, =vyg+-n=-+—.
3 3 3
2n+1
-
d. En déduire que u, =

Donc v, =

-2n+2
2n+1

LA suite dé la |

correction dans
le livre FMATHS

Contactez-nous

2 0681399067

raison -
3
Vn+1 — Un = 1+
“n+1 L+ T un
1 1
1g,—-2 __1'+ll
1+ 2u, +5 "
2u, +5 1

“3(uw,+1) 1+u,
_2u,+5-3 2(u,+1) 2

3(u,+1) 3(u,+1) 3
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T
2
-2
=-1
(car lim 1= 1im 2= 0).
n-o+oo n n—-+oo N
Donc lim u, = —1.
n—-+oo
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Correction de I'exercice 2(1 points) :

Soit X une variable aléatoire dont la loi de
probabilité est donnée par le tableau ci-
dessous.

X, 0| 1 2

1 3

X= F LEL] - -
p( x.] 8 8

1) Déterminer p(X = 0)
pX=0+pX=D+pX=2)=1
3

1
opX=0 =1
p( )+8+8

opX=0)=1-

Doncp(X =0) =
2)Calculer E(X) l'
de la variable alé:
EX)=0xpX =
2xp(X=2)

_ 1 1
—OxE+1x§+
Donc E(X) = %.

! . Juah 3
normale 2025---( 4aalai@y) a slal) élluca)
Etonacardd =A% =-=4x3 =12,
card 4 12 2
Donc p(A) - card Q 5 E

D'oli p(A) = =.
2)Montrer que p(B) = %.
Ona:cardB =2 x4 =8.

Donc p(B) _ cardB i _ 4

card@ 30 15
s _ 4
D'oup(B) = =
3. Montrer que p(C) = %
cardc—c;xA;xA1=2x2x4=16.

cardlr Q

LA suite de la

correction dans "=
le livre FMATHS

pas
Correction de I'ex

Une urne contient s) :

deux boules noire COntacteZ_nOus ef
indiscernables au

successivement ef

de I'urne. On cons donner
suivants : O 6 8 1 3 9 9 O 6 7 | résultat.
A :"Les deux boul¢ 1

B :"La premiere b

deuxieéme est rou;

C:"L'une des boules urees est noire et I'autre
est rouge"

2
1)Montrer que p(4) = =
Puisque le tirage est successif et sans remise

alors chaque possibilité est un arrangement
de 2 boules parmi 6,

Donc Card Q = A% = © _%_6x5=30.

(6-2)! 4!
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D'ou lim f(x) = —
X——00
Par conséquent la courbe ( C; ) admet une

asymptote horizontale au voisinage de —oo
d'équation y = —1.
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2. a. Vérifier que f(x) = 3 — e:l-l pour tout x . - .
de R
Soit x € R, /0 "
3¢*—1 3(e*+1)-—4 3
A i /&) /
3" +1) 4 !
e+1 e +1 4. a.Calculer f(—In 3).
_ 4 3
Tt 1 3e™3-1 31 1-1
"o 4 f(-In 3) = —— T =7
D'oil f(x) = 3 — —— pour tout x de R. e +1 Eatl 3+l
e n
b. Montrer que lim, ., f(x) = 3 puis donner =0
une interprétation géométrique du résultat. | nanc fr—In 2) = 0
lim,_, . f(x) = - le
-« LA SUite de la 2
. 4 -=1et
etlim,, ,—= 2
- e*+1 t
D'ou lim,._,, , f(x) .
memenens COTTECtION dans .,
asymptote horizo 0 1'] '
d'équation y = 3. i} 'e’nte. N
e | @ ljvre FMATHS
de R. he (C f)
Soitx € R,
r« Contactez-nous
B (3e*—1)'(e*
3e*(e*
: 0681399067 -
P 4"
D'0M () = iy s e o e

b. Donner le signe de f'(x) pour tout x de R
Onae* > 0 pourtoutxdeRet(e*+1)2>0
pour tout x de R.

4e*
(e¥+1)?2
pour tout x de R.
c. Dresser le tableau de variation de f.

Tableau de variation de la fonction f sur R :

Prof Fayssal : 0681399067

D'ou > 0. Par conséquent f'(x) > 0

=\ i)
_ (4€¥)'(e* + 1)2 —4e* x 2e*(e* + 1)

(e* + 1)*
3 4e*(e*+1)(e*+1—2€") B 4e*(1 — e")
B (e* + 1)4 (e +1)3
4e*(1-e*

D'ou f''(x) = ) pour tout x de R.

(ex+1)3
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b. En déduire que ( C; ) admet un point

d'inflexion dont on déterminera les
coordonnées.
Onaf'(x) = 4?;51::)
{4e" >0

e*+1)3>0

quel —e*.etona:
1-ef=00e*=15x=0
Etl-ef>0ece*<1eox<0.
D'ou le tableau de signe de f''(x) :

et puisque

alors f''(x) ale méme signe

x -p0 +oo

0

1-2%

fx)

D'apres le tableau
déduit que f" s'ar
signe et par consé
admet un pointd'
le point 1(0,1) est
courbe ( Cy ).

7. Soit F la fonctio
par: F(x) = 4In (e
a. Montrer que la
primitive de f sur
La fonction F est ¢

(e*+1)
F' =4 —
(x) e*+1
_4e"—ex—1_'
T e*+1

Donc F'(x) = f(x)

Alors F est une pr

b. Dans la figure c1-aessous (L) est1a courpe
représentative de f dans (0;1,j).

Montrer que I'aire du domaine limité par la
courbe (C f ), I'axe des abscisses, I'axe des

ordonnées et la droite d'équation x = In 2
(La partie hachurée) est égale a
(4In 3 — 5In 2) u.a..
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LA suite de la

correction dans
le livre FMATHS

Contactez-nous
0681399067

Dans le graphique on constate que la partie
de la courbe de la fonction f sur l'intervalle
[0,In 2] est au dessus de I'axe des abscisses,
donc f(x) = 0 pour tout x de l'intervalle

[0,In 2], par conséquent I'aire du domaine
In2

hachuré est
f f(x) dx) u-a.
0

N
= [F(0)]o"?

— (E(1xn 2Y _ ED\\ar .

Nu - a.
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